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quam iuxta illam conclusionem residuum a prima parte proportio-
nali quavis proportione rationali debet se habere ut numerus minor
talis proportionis, et per consequens manebit pro prima parte pro-
portionali numerus ille, quo numerus maior talis proportionis ex-
cedit minorem. Patet haec consequentia, quia semper corpus debet
dividi in tot partes, quotus est numerus maior et primus proportio-
nis, qua debet fieri divisio, ut patet ex secunda conclusione, et pro
residuo a prima debent capi tot partes ex illis, quotus est numerus
minor ut dictum est. Igitur reliquae partes remanentes erunt pri-
ma pars. Patet consequentia ex prima suppositione, et illae partes
remanentes sunt numerus, quo numerus maior excedit minorem,
ut patet, igitur prima pars proportionalis est numerus, quo maior
numerus et primus proportionis, qua sit divisio, excedit minorem.
Habet se igitur totum residuum a prima parte proportionali ad pri-
mam partem proportionalem in ea proportione, qua numerus mi-
nor et primus talis proportionis se habet ad numerum, quo maior
et primus eiusdem proportionis excedit minorem. Quod fuit pro-
bandum. ¶ Ad habendam autem praxim huius correlarii in com-
positis proportionibus constituentur aliquae figurae, quibus facile
iudicabitur, in qua proportione se habet residuum a prima parte
proportionali ad primam partem proportionalem. Ad quod facile
inspiciendum in proportionibus duplis superparticularibus consti-
tuatur naturalis series numerorum incipiendo a binario in inferiori
linea, et in superiori linea constituatur naturalis ordo numerorum
incipiendo a ternario, tunc referendo primum inferioris ordinis pri-
mo superioris habebis, in qua proportione se habet residuum a pri-
ma parte proportionali ad primam dividendo corpus prima specie
proportionis duplae superparticularis, et referendo secundum in-
ferioris ordinis secundo superioris habebis illud idem in secunda
specie proportionis duplae superparticularis et sic consequenter,
ut patet in figura.

Alvarus Thomas, Liber de triplici motu, S. 12.

Sed ad praxim huius negotii in speciebus proportionis tri-
plae superparticularis constituatur in inferiori serie naturalis ordo
numerorum incipiendo a binario, et in superiori constituantur om-
nes numeri impares incipiendo a quinario, et tunc referendo pri-
mum inferioris ordinis primo superioris et secundum inferioris se-
cundo superioris et tertium inferioris tertio superioris et sic conse-
quenter conspicies, in qua proportione se habet residuum a prima
parte proportionali ad primam divisione corporis facto proportio-
ne tripla superparticulari, ut patet in figura.

Alvarus Thomas, Liber de triplici motu, S. 12.

Ad praticandum autem ita in speciebus quadruplae super-
particularis, quintuplae superparticularis et cetera constituatur na-
turalis series numerorum incipiendo a binario in linea inferiori, et
in superiori omnes numeros excedentes se continuo ternario in-
cipiendo a septenario, et sic habebis, quod quaeris in speciebus
proportionis quadruplae superparticularis. Ad quod inveniendum
in speciebus proportionis quintuplae superparticularis constituas
in superiori ordine omnes numeros excedentes se quaternario in-
cipiendo a numero novenario, et in specie seque[n]ti costituas in
superiori ordine omnes numeros excedentes se quinario | incipi-
endo a numero undenario, et sic consequenter in aliis speciebus
operaberis. Patet hoc in figuris sequentibus.

Alvarus Thomas, Liber de triplici motu, S. 12.

¶ Sed ad exercitium huius ultimi correlarii in speciebus
multiplicium suprapartientium quaedam etiam constituentur fi-
guere. Unde ac facile inveniendam proportionem residui a prima
parte proportionali ad ipsam primam in speciebus proportionis du-
plae suprapartientis constituatur naturalis series incipiendo a tern-
ario inferiori linea, in superiori vero constituantur omnes numeri
impares incipiendo a quinario, et tunc referendo primum inferio-
ris ordinis primo superioris, et secundum secundo, et tertium tertio
id, quod quaeris, facile reperies, ut patet in figura sequenti.

Alvarus Thomas, Liber de triplici motu, S. 12.

¶ Ad inveniendam autem proportionem residui a prima par-
te proportionali ad ipsam primam divisione corporis facta pro-
portione tripla suprapartiente constituatur supra naturalem seriem
numerorum incipiendo a ternario una series omnium numerorum
continuo excedentium se ternario incipiendo ab octonario nume-
ro, ut patet in figura.

Alvarus Thomas, Liber de triplici motu, S. 12.

¶ Ad inveniendum autem propositum in speciebus propor-
tionis quadruplae suprapartientis supra naturalem seriem numero-
rum incipiendo a ternario constituatur series numerorum continuo
excedentium se quaternario incipiendo ab unde[n]ario, et sic con-
sequenter [in speciebus proportionis quadruplae suprapartientis]
supra eandem naturalem seriem numerorum incipiendo a ternario
constituatur series numerorum continuo exedentium se numero
quinario incipiendo a numero quarto decimo, et sic consequen-
ter operaberis in aliis. Et haec de divisione corporum proportione
rationali.

6. Kapitel des 1. Teils

Capitulum sextum, in quo datur modus dividendi corpus in
partes proportionales proportione irrationali

Quemadmodum quodlibet corpus dividi potest proportione
rationali infinitisque speciebus eius, ut caput praecedens ostendit,
ita etiam proportione irrationali infinitisque speciebus eius quod-
libet corpus dividi potest. Pro cuius divisionis notitia sit.

Prima conclusio: quodlibet corpus divisum aliqua propor-
tione irrationali se debet habere ad aggregatum ex omnibus parti-
bus proportionabilibus tali proportione sequentibus primam in ea
proportione, qua totum dividatur. Haec conclusio claram et evi-
dentem ex prima praecedentis capitis demonstrationem sortitur.

Secunda conclusio: ad dividendum corpus infinitis propor-
tionibus irrationabilibus minoribus dupla, ut puta proportione dia-
metri ad costam, aggregati ex medietate excessus, quo diameter
excedit costam, et ipsa costa [ad] ipsammet costam
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et sic consequenter, ut capite quarto ostensum est, debet pro pri-
ma parte capi excessus, quo maior quantitas excedit minorem,
ita quod residuum a prima sit minor quantitas, et totum corpus
sit maior quantitas talis proportionis. Probatur haec conclusio ex
praecedenti, quoniam totum corpus divisum proportione aliqua ir-
rationali se debet habere ad aggregatum ex omnibus sequentibus
primam tali divisione in ea proportione, qua ipsum corpus divi-
ditur, igitur oportet, quod totum corpus se habeat ut maior quanti-
tas talis proportionis, et aggregatum ex omnibus sequentibus pri-
mam [se habeat] ut minor quantitas, et per consequens excessus,
quo totum corpus excedit aggregatum ex omnibus sequentibus pri-
mam, erit prima pars proportionalis tali proportione. Patet con-
sequentia, quia residuum est aggregatum ex omnibus aliis a pri-
ma, ille igitur excessus erit prima. Quod fuit probandum. ¶ Ex hac
conclusione sequitur primo, quod ad dividendum corpus propor-
tione irrationali diametri ad costam oportet pro prima parte pro-
portionali capere excessum, quo diameter excedit costam, et pro
secunda capere etiam excessum, quo illa costa, cum est diame-
ter quadrati, excedit costam illius quadrati, et sic consequenter.
Et ad dandam primam partem proportionale proportionis irratio-
nalis, quae est aggregati ex costa et medietate excessus diametri
ad ipsam costam, capiatur pro prima parte proportionali illa me-
dietas excessus, et pro secunda parte proportionali capiatur tanta
pars residui, ad quam prima habeat illam proportionem, quae est
totius corporis ad aggregatum ex omnibus sequentibus primam, et
iterum in residuo a prima parte et secunda pro tertia parte capiatur
tanta pars, ad quam secunda habeat illam proportionem, quam pri-
ma habet ad ipsam, et sic consequenter. Et simili modo operandum
esset, si divideretur corpus proportione irrationali, quae est aggre-
gati ex costa et quarta parte vel octava vel decimasexta excessus,
qu[o] diameter excedit costam, ad ipsam costam. Patet correlari-
um ex conclusione addita suppositione secunda praecedentis capi-
tis, illae enim partes infinitae continuae se habent in proportione
divisionis, et totum absolvunt. ¶ Sequitur secundo, quod diviso
corpore per partes proportionales proportione irrationali, quae est
diametri ad costam, omnes partes impares continuo se habent in
proportione dupla, et omnes pares similiter, et omnes duae, inter
quas mediant duae, se habent continuo in proportione sesquialtera
ad duplam, et omnes, inter quas mediant tres, se habent in propor-
tione quadrupla et sic consequenter. Probatur, quia proportio, quae
est primae partis proportionalis ad tertiam, componitur ex duabus
proportionibus aequalibus, quarum utraque est medietas duplae,
ergo sequitur, quod illa est dupla. Patet consequentia, et proba-
tur antecedens, quia componitur illa proportio ex proportione pri-
mae partis ad secundam, quae est medietas duplae, et ex propor-
tione secundae ad tertiam, quae etiam est medietas duplae, quo-
niam proportio diametri ad costam est medietas duplae, ut patet ex
tertia suppositione tertii capitis. Et sic probabis de quibuscunque
duabus partibus paribus immediatis et etiam imparibus. Sed iam
probo partes, inter quas mediant duae, se habere in proportione
sexquialtera ad duplam, quia proportio inter tales partes compo-
nitur | ex proportione primae ad secundam et secundae ad tertiam
et tertiae ad quartam, sed proportio primae ad tertiam est dupla,
ut patet ex probatione praecedentis partis, et proportio tertiae ad
quartam est proportio, quae est medietas duplae, ut constat, ergo

proportio primae ad quartam continet duplam et medietatem du-
plae adaequate, et per consequens talis proportio, quae est primae
ad quartam, est sexquialtera ad duplam. Patet haec consequentia
ex definitione sexquialterae. Et sic probabis de aliis huiuscemodi
partibus. Sed iam probo tertiam partem, quia proportio partium,
inter quas manent tres cuiusmodi, est proportio primae partis ad
quintam, componitur ex duabus duplis, puta ex proportione, quae
est primae ad tertiam et tertiae ad quintam, quae sunt duplae, ut
patet ex prima parte huius correlarii, et per consequens talis pro-
portio primae ad quintam est dupla ad duplam, cum contineat ip-
sam duplam bis, et per consequens quadrupla. Patet consequentia
ex definitione duplae et secunda parte. Et hoc modo probabis de
omnibus similibus. Patet hoc correlarium sensui in figura sequen-
ti, in qua prima pars est diameter quadrati maioris ibidem positi,
et secunda est costa eiusdem quadrati, et tertia est costa quadra-
ti sequentis, et tertia est costa tertii quadrati, et diameter quarti,
et quarta est costa quarti quadrati, et diametri quinti, et quinta est
costa ipsius quinti quadrati, et sic in infinitum poteris procedere,
ibi enim conspicies, quod primae ad tertiam est proportio dupla et
secundae ad quartam etiam dupla, et primae ad quintam est qua-
drupla.

Alvarus Thomas, Liber de triplici motu, S. 13.

¶ Ex quo sequitur tertio, quod in tali divisione aggregatum
ex omnibus imparibus a prima impari est aequale primae, et ag-
gregatum ex omnibus paribus a secunda, quae est prima par, est
aequale secundae, et aggregatum ex omnibus imparibus se habet
ad aggregatum ex omnibus paribus in proportione, quae est medi-
etas duplae. Probatur prima pars huius correlarii, quia partes im-
pares continuo se habent in proportione dupla, ut patet ex proximo
correlario, igitur residuum ex omnibus imparibus sequentibus pri-
mam imparem est aequale primae impari. Patet consequentia ex
secundo correlario tertiae conclusionis quinti capitis. Et eodem
modo probabis secundam partem. Sed iam probatur tertia, quo-
niam medietas aggregati ex omnibus imparibus se habet ad medi-
etatem aggregati ex omnibus paribus in proportione, quae est me-
dietas duplae, ergo totum aggregatum imparium se habet ad totum
aggregatum parium in proportione dupla. Patet consequentia, per
hanc regulam in quacumque proportione se habent partes aliquo-
tae aliquarum quantitatum eiusdem denominationis, in eadem se
habent et illae quantitates totales, et per consequens in proportio-
ne, qua se habent duae medietates aliquorum, in eadem se habent
tota illarum medietatum. Sed probatur antecedens, quia prima pars
proportionalis impar se habet ad primam parem, quae est secunda,
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in proportione quae est medietas duplae ut constat, quia illa est
proportio divisionis, et prima pars proportionalis impar est medi-
etas totius aggregati ex omnibus imparibus, et prima par, quae est
secunda est medietas aggregati ex omnibus paribus, ut patet ex
duabus primis partibus correlarii, ergo medietas omnium impari-
um se habet ad medietatem omnium parium in proportione, quae
est medietas duplae. Quod fuit probandum.

¶ Sequitur quarto, quod diviso corpore per partes propor-
tionales proportione irrationali, quae est medietas triplae, omnes
partes impares talis divisionis se habent in proportione tripla, et
etiam omnes pares, et omnes, inter quas mediant tres, in propor-
tione novocupla, et aggregatum ex omnibus imparibus se habet ad
aggregatum ex omnibus paribus in proportione, quae est medietas
triplae. Hoc correlarium cum praecedenti similem demonstratio-
nem admittit.

Tertia conclusio: ad dividendum corpus in partes proportio-
nales infinitis speciebus proportionis irrationalis maioris dupla, ut
puta proportione, quae est totius diametri ad excessum, quo ipsa
diameter excedit costam, et totius diametri cum medietate exces-
sus, quo excedit costam, vel ad quarta[m] [...] vel ad quintam vel
ad sextam, ut superius dictum est, pro prima parte proportionali
capiendus est excessus, quo quantitas maior excedit minorem in
tali proportione, et quantitas minor [capienda est] pro residuo, ut si
velis partiri corpus in partes proportionales proportione, quae est
totius diametri ad excessum, quo diameter excedit costam, capien-
da est costa quadrati, cuius illud corpus dividendum est, diameter
pro prima parte proportionali, et sic pro residuis maneat excessus,
qu[i] est quantitas minor talis proportionis, et pro secunda capien-
da est costa quadrati, cuius totum aggregatum ex omnibus sequen-
tibus primam est diameter, et ad dandam tertiam capiatur costa
quadrati, cuius est diameter aggregatum ex omnibus sequentibus
primam et secundam. Et ad dividendum aliquod corpus proportio-
ne, quae est totius diametri ad medietatem excessus, quo excedit
costam, pro prima parte proportionali capiendus est excessus, quo
maior quantitas excedit minorem tali proportione. Constituendum
enim est totum corpus, diameter alicuius quadrati, et tunc pro pri-
ma parte proportionali capienda est tanta pars illius corporis, quod
pro omnibus sequentibus non maneat nisi medietas excessus, quo
tale corpus existens diameter excedit costam eiusdem quadrati, et
addandam secundam partem proportionalem constituatur totum,
quod sequitur primam diameter alicuius quadrati, et pro secun-
da parte capiatur tantum, quod pro sequentibus non maneat nisi
medietas excessus, quo talis diameter excedit suam costam, et sic
consequenter. Patet haec conclusio eo modo, quo secunda huius
capitis. Hic poteris multa correlaria inferre, sed iam ad ea inferen-
da ex praedictis facilem haberes aditum. Et haec de proportione
irrationali et de divisione corporum eadem irrationali proportio-
ne, de qua non est facile cum r[a]tione loqui.

7. Kapitel des 1. Teils

Capitulum septimum, in quo agitur de proportione ordinum
partium | proportionalium interscalariter se habentium

Occurrit nonnumquam in mateteria de motu locali quo ad
effectum et motu augmentationis comparatio alicuius ordinis ali-
quarum partium proportionalium interscalariter se habentium ad
alium ordinem partium proportionalium, ut cum volumus com-
parare totum ordinem partium imparium toti ordini partium pari-
um, ut iam ex parte tangebatur in praecedenti capite, ideo non abs
re pro notitia huius pono aliquas conclusiones.

Prima conclusio: diviso corpore per partes proportionales
quavis proportione et captis certis ordinibus partium proportiona-
lium interscalariter se habentium totumque corpus absolventibus
tunc illi ordines se habent continuo in proportione divisionis, ut si
corpus dividatur proportione dupla, et capiantur omnes partes, in-
ter quas mediant duae, pro primo ordine, puta prima, quarta, sep-
tima, decima, tridecima et cetera, et deinde pro secundo ordine
secunda, quinta, octava, undecima, decima quarta et sic conse-
quenter, et demum pro tertio ordine capiantur tertia, sexta, nona,
duodecima, quindecima et sic deinceps. Dico, quod primus ordo
se habet ad secundum in proportione dupla, et etiam secundus ad
tertium in proportione dupla.

Et esto, quod centum ordines caperes, illi etiam in propor-
tione dupla continuo se haberent. Patet hoc, quoniam cuiuslibet
illorum ordinum continuo partes correspondentes se habent in ea-
dem proportione, igitur in quacumque proportione se habent con-
tinuo primae partes illorum ordinum, in eadem proportione conti-
nuo se habent ille ordines, sed primae partes se habent in propor-
tione divisionis, ut constat, igitur et illi ordines. Probatur tamen
consequentia per hanc regulam: qua[n]documque aliqua dividun-
tur aequali proportione, in quacumque proportione se habent pri-
mae partes proportionales, in eadem proportione se habent, et ipsa
tota, quoniam sunt partes aliquotae eiusdem denominationis. Mo-
do in quacumque proportione se habent partes aliquote eiusdem
denominationis, in eadem se habent, et ipsa tota, quorum sunt par-
tes aliquotae, ut postea demonstrabitur. Igitur.

Secunda conclusio per modum documenti posita: ad scien-
dum, quota pars vel quotae partes aliquotae est quilibet illorum
ordinum, videndum est, quot sint ordines, et tunc constituantur in
numeris tot proportiones divisionis, quot sunt illi ordinis dempta
una, et coadunentur omnes termini illarum proportionum, et divi-
datur totum in tot partes aliquotas, quotus est numerus resultans,
et dentur primo ordini tot ex illis partib[u]s, q[u]otus est maxi-
mus numerus in illis proportionibus, et secundo ordini tot, quotus
est secundus numerus, et sic consequenter. Et sic videbis, quot
partes aliquotas et cuius denominationis continet primus ordo et
secundus et tertius et sic consequenter. Exemplum, ut si pedale
fuerit divisum in partes proportionales proportione dupla, consti-
tuanturque tres ordines, ut paulo ante exemplo expressimus, quia
ibi tres sunt ordines constituti, et proportio divisionis est dupla,
constituas in numeris duas proportiones


