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tertio adiecimus merito perfectissimam vocitari. Cuius probatio
est, quam in dicta medietate tres famatae proportionalitates repe-
riuntur: arithmetica, geometrica et harmonica. In ista etiam medi-
etate omnes simplices harmonicae consonantiae reperiuntur. § Ex
his omnibus demum infero omnem scientiam aliam omnemque ar-
tem philosophiae inservire, eique ancillari atque famulari, ut facile
ex his, quae dicta sunt, perspici potest, et signanter inservirent ista
philosophiae Pythagorae, qui astruxit cael[a] corpora illa sempi-
terna perpetuo harmonicis consonantiis circumvolvi teste philoso-
pho secundo caeli et mundi et Plinio Secundo naturalis historiae.

2. Kapitel des 2. Teils

Capitulum secundum, in quo probantur aliquae proprietates
praedictarum proportionalitat[u]m sive medietatum

Ad inducendas mathemathico ordine aliquas proprietates
praedictarum medietatum ponendae sunt aliquae suppositiones,
quarum aliquae erunt definitiones, et aliquae petentur propter ear-
um evidentem notitiam, aliquae vero probabuntur. Sit igitur:

Prima suppositio, quae et definitio: medium est, quod ae-
quali intercapidine distat ab utroque extemorum, ut numerus tern-
arius est medium inter quaternarium et binarium, quia aequali ex-
cessu sive aequali differentia ab utroque illorum distat, puta unita-
te.

Secunda suppositio, quae et definitio: partes aliquotae ei-
usdem denominationis sunt illae, quae ab eodem numero denomi-
nantur ut medietates a binario, tertiae a ternario, quartae a qua-
ternario et cetera.

Tertia suppositio, quae etiam difinitio est: aliquam quan-
titatem continere aliquod aequale in aliqua proportione pluries
adaequate, quam alia quantitas idem aequale contineat, est illam
quantitatem in eadem proportione se habere ad alteram, ut si ali-
qua quantitas contineat in proportione sesquialtera adaequate plu-
ra pedalia, quam una altera minor talis quantitas se habet ad mi-
norem in proportione sesquialtera.

Quarta suppositio: si aliqua quantitas vel numerus contineat
tota vice secundum numerum, quota vice tertius numerus continet
quartum vel tota vice et aliquam vel aliquot partes aliquotas ei-
usdem denominationis, quota tertius continet quartum et aliquam
partem vel aliquot partes aliquotas eius adaequate. Qualis est pro-
portio inter primum et secundum, talis est inter tertium et quar-
tum. Patet haec suppositio ex definitione numerorum habentium
ad reliquos eandem proportionem. Sic enim tales numeri debent
definiri, ut constat.

Quinta suppositio: si duo numeri vel quantitates dividan-
tur in partes aliquotas eiusdem denominationis, quot partes illius
denominationis sunt in uno tot sunt in altero. Patet, quia si sunt ei-
usdem denominationis, ab eodem numero denominantur, ut patet
ex secunda suppositione, et per consequens sunt aequales nume-
ro. Tunc enim aliquae partes aliquotae alicuius quantitatis deno-
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minantur ab aliquo numero, quando talis quantitas dividitur in tot
partes aequales, quot sunt unitates in tali numero. |

Sexta suppositio: si duo numeri vel quantitates dividantur
in partes aliquotas eiusdem denominationis, et perdit aliquam vel
aliqu[ae] partes aliquotas ex illa uterque illorum remanentibus ali-
quibus, residuae erunt eiusdem denominationis, ut si bipedale di-
vidatur in 5 quintas et pedale similiter, et perdit bipedale duas
quintas ex eis, et pedale similiter, residuae partes erunt eiusdem
denominationis, puta tertiae, ut patet. Probatur, quia in principio
decrementi illae partes aliquotae illarum quantitatum sunt aequa-
les numero, et acquales numero deperdentur ab utraque illarum
quantitatum, ut ponitur, remanentibus aliquibus ex illis, ergo re-
mantes manebunt aequales numero. Patet consequentia, quia si ab
aequalibus numeris acquales demas et cetera, et per consequens
semper denominabuntur ab aequali numero, quare semper erunt
eiusdem denominationis, ut patet ex definitione.

Septima suppositio: qualis est proportio alicuius ad aliquam
eius partem aliquotam, talis est cuiuslibet alterius ad partem ali-
quotam eius consimilis denominationis, ut qualis est proportio ali-
cuius quantitatis ad suam medietatem, tertiam, quartam et cetera,
talis est cuiuslibet alterius ad suam medietatem, tertiam, quartam
et cetera. Patet haec ex quarta suppositione, hoc adito, quod quo-
ties aliqua quantitas continet aliquam sui partem aliquotam, toties
quaelibet alia quantitas continet partem sui aliquotam consimilis
denominationis, cum semper partes aliquotae eiusdem denomina-
tionis sint aequales numero, ut patet ex quinta suppositione.

Octava suppositio: si aliqui duo numeri sive quantitates di-
vidantur in duas partes aequales, cuiuslibet illorum numerorum ad
alteram illarum suarum partium est eadem proportio. Et si uterque
duorum numerorum dividatur in plures partes aliquotas eiusdem
denominationis, quam sint duae, talis est proportio unius illorum
numerorum ad aggregatum ex omnibus talibus partibus aliquotis
dempta una, qualis est alterius ad aggregatum ex omnibus dempta
similiter una ut diviso senario in tres partes aliquotas et similiter
ternario, talis est proportio ipsius senarii ad aggregatum ex duabus
tertiis eius, qualis est ternarii ad aggregatum ex duabus tertiis eius,
ut constat. Probatur suppositio: sint duo numeri sive aequales si-
ve inaequales, primus AB, secundus CD, divisi in partes aliquotas
eiusdem denominationis, et sit primi numeri una illarum partium
A et residuae [partes] B, secundi vero numeri sit consimilis pars
aliquota C et residuae partes eiusdem numeri D, et dico, quod ta-
lis est proportio AB ad B, qualis est CD ad D. Quod probatur sic,
quia quota vice AB continet B et aliquam partem aliquotam ipsi-
us B, tota vice CD continet D, quia [continet] semel, ut constat, et
unam partem eius aliquotam e[iJusdem denominationis cum parte
aliquota ipsius B, quam co[n]tinet AB, igitur qualis est proportio
AB ad B, talis est proportio CD ad D. Quod fuit probandum. Pa-
tet haec consequentia clare ex quarta suppositione. Quod autem
C sit pars aliquota ipsius D eiusdem denominationis, cuius A est
pars aliquota ipsius B, probatur, quia si AB numerus perdat A, et
CD perdat C, tunc residuae partes manebunt partes eiusdem de-
nomi[n]ationis,
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puta partes aliquotae B et partes aliquotae D, ut patet ex sexta sup-
positione, et qualibet illarum in B aequalis erit ipsi A, quia antea
erat aequalis, etiam quaclibet in D et aequalis ipsi C eadem ratio-
ne, igitur C est pars aliquota D illius denominationis, cuius A est
pars aliquota B. Quod fuit probandum. Et sic patet, secunda pars
suppositionis, et prima patet de se, quia uterque talium numerorum
habet ad talem partem aliquotam sui proportionem duplam, quia
est sua medietas. Continet et e[n]im eam bis, igitur ad eam habet
proportionem duplam. 9 Ex ista suppositione sequitur, quod si ut-
raque illarum quantitatum sive numerorum sic divisorum in partes
aliquotas eiusdem denominationis perdat unam talem partem ali-
quotam adaequate, aequalem proportionem deperdit. Patet, quia
aequalem proportionem uterque habet ad aggregatum ex omnibus
dempta una, ut patet ex 8. suppositione, et illam deperdit, ut cons-
tat igitur. § Sequitur secundo, quod si uterque duorum numerorum
sit divisus in partes aliquotas eiusdem denominationis, et acquirat
unam illarum partium supra se praecise, aequal[em] proportionem
acquirit uterque. Patet ex priori correlario, quia quando uterque
illorum illam partem deperdit, acqualem proportionem deperdit,
ergo quando acquirit, aequalem acquirit, igitur.

Nona suppositio: si duo numeri inaequales sive quantitates
se habeant in aliqua proportione, et maior illorum deperdat ali-
quam proportionem stante minori invariato, tunc proportio inter
maiorem et minorem deperdit illam proportionem, quam deperd-
it maior adaequate, dummodo minor semper maneat minor. Ut si
proportionis, quae est inter § et 4, maior numerus, puta octonari-
us, perdat proportionem sexquitertiam, quae est octo ad sex, illam
proportionem deperdit proportio, quae est inter octo et quattuor.
Probatur: et sint AB numerus maior et C numerus minor, inter
quos sit proportio G, sitque B numerus maior C, et manifestum
est, quod proportio AB ad C componitur ex proportione AB ad
B et B ad C, ut postea videbitur. Deperdat igitur numerus mai-
or proportionem, quae est AB ad B, et arguitur sic: proportio G
componebatur antea ex proportione AB ad B et B ad C, modo non
manet, nisi proportio B ad C, igitur proportio G perdit proportio-
nem AB ad B, et illam deperdat numerus maior, igitur.

Decima suppositio: si duo numeri sive quantitates inae-
quales se habeant in aliqua proportione, et minor deperdat ali-
quam proportionem stante m[a]iore, illam proportionem acquirit
proportio, quae est inter maiorem quantitatem et minorem, et si
tantam proportionem deperdat quantitas maior sicut minor, tunc
proportio inter maiorem et minorem nec augetur nec diminuitur,
sed semper manet aequalis extremis manentibus quantitatis.

Ut si proportionis, quae est inter 8 et quattuor, minor nu-
merus perdat proportionem duplam stante maiore, proportio inter
maiorem et minorem acquirit proportionem duplam, et si quan-
do numerus minor perdit duplam, etiam maior perdat duplam, illi
numeri manebunt in eadem proportione, in qua antea se habebant.
Erunt enim [i]n fine 4 et 2. Probatur prima pars suppositionis: et
sint A numerus maior, et BC numerus minor, inter quos sit pro-
portio G, et invariato A perdat numerus minor proportionem, quae
est BC ad C, et manifestum | est, quod in fine proportio inter illos
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numeros componetur ex proportione A ad BC et BC ad C, et an-
tea proportio illa inter illos numeros, puta G erat precise proportio
A ad BC, et modo proportio inter illos numeros componitur ex
illa proportione G, quae est A ad BC, et ex proportione BC ad
C, ergo acquisivit proportionem, quae est BC ad C, et illam de-
perdit quantitas minor BC, igitur propositum. Secunda pars facile
deducitur ex prima et penultima suppositione, quoniam quantam
proportionem deperdit quantitas minor, tantam acquirit proportio
inter maiorem et minorem stante maiore, ut patet ex priori parte
istius suppositionis, et quantam proportionem deperdit quantitas
maior, tantam deperdit proportio inter ipsam et minorem quantita-
tem stante minore, ut patet ex penultima, igitur si tantam propor-
tionem deperdat maior quantitas, sicut deperdit minor quantitas,
proportio illa inter maiorem et minorem nullam proportionem ac-
quirit nec deperdit, et sic in illas quantitates manet eadem propor-
tio.  Ex quo sequitur, quod si tantam proportionem adaequate ac-
quirat quantitas minor, quantam acquirit quantitas maior, semper
manebit eadem proportio. Probatur, quia si illae quantitates illas
proportiones aequales, quas acquisiverunt, deperdant, manebunt
in eadem proportione, in qua modo se habent, et illa est propor-
tio, in qua se habebant ante acquisitionem illarum proportionum
aequalium, igitur quando quantitates acquirunt propportiones ae-
quales, ipsae mane[n]t in eadem proportione, in qua se habebant
antea.

Undecima suppositio: quaecumque proportio est inter ali-
quos numeros sive quantitates, talis est inter partes aliquotas con-
similis denominationis. Ut qualis est proportio inter 8 et 4, talis est
inter medietatem 8 et medietatem 4 et [inter] quartam 8 et quartam
4. Probatur: sint duo numeri, primus ABC, secundus DEF, divi-
si in partes aliquotas eius[]dem denominationis, puta primus in
ABC et secundus in DE et F, tunc dico, quod qualis est proportio
ABC ad DEF, talis est C ad F. Quod probatur sic: et sit inter illos
numeros sive quantitates G proportio, et deperdat numerus mai-
or A p[a]rtem aliquotam, et minor D partem aliquotam consimilis
denominationis, et manifestum est, quod quantam proportionem
deperdit numerus maior, tantam deperdit numerus minor, ut pa-
tet ex primo correlario octavae suppositionis, ergo residui numeri
adhuc manent in eadem proportione, puta G. Patet consequentia
ex se[c]unda parte decimae suppositionis, et residui numeri, puta
BC et EF adhuc manent divisi in partes aliquotas eiusdem deno-
minationis, ut patet ex sexta suppositione, perdat igitur numerus
maior B partem aliquotam, et numerus minor E partem aliquotam,
et sequitur, quod aequalem proportionem deperdit numerus maior
et numerus minor, ut iam argutum est, ergo residui numeri ma-
nent in [e]adem proportione, in qua antea se habebant, puta G, ut
patet ex secunda parte decimae suppositionis, et residui numeri
sunt C et F, ergo C et F se habent in G proportione, et C et F sunt
partes aliquotae eiusdem denominationis datorum numerorum se
habentium in G proportione, igitur in quacumque porportione se
habent aliquae quantitate[]s, in eadem se habent suae partes ali-
quotae eiusdem denominationis. Quod fuit probandum. § Et hac
suppositione
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sequitur, quod si duo numeri se habentes in aliqua proportione ac-
quirant continuo partes aliquotas eiusdem denominationis, sem-
per manebunt in eadem proportione. Patet, quia uterque illorum
aequalem proportionem acquirit. Patet, quia si uterque illorum nu-
merorum illas partes aliquotas eiusdem denominationis deperde-
ret, aequalem proportionem deperderet, ut patet ex suppositione,
igitur quando acquirit, acqualem acquirit.

Duodecima suppositio: si aliquid componitur ex duobus,
sive aequalibus sive inaequalibus, et quantum deperdit unum illo-
rum, tantum acquirit reliquum, compositum ex illis nihil acquirit
vel deperdit, sed semper manet aequale. Et hanc peto, quia nota
est ex se.

Prima conclusio: omne compositum ex duobus inaequali-
bus, inter quae est medium, est duplum ad medium inter illa, ut
[c]lompositum ex 4 et 2 est duplum ad ternarium numerum, qui
mediat inter illos. Probatur: sint A [et] C duo inaequalia, A maius
et C minus, et sit B medium inter A [et] C, compositumque ex A
[et] C sit D, tunc dico, quod D est duplum ad B. Quod sic probo,
quia cum B sit medium, acquali differentia distat ab extremis ex
prima suppositione, capio igitur illam differentiam sive excessum,
qua A excedit B, et addo illam C, et manifestum est, quod A et B
manent aequalia, et similiter C et B, quia ipsi C addictus est exces-
sus, quo excedebatur a B, igitur aggregatum ex A et C componi-
tur ex duobus aequalidus B adaequate. Igitur tale aggregatum est
duplum ad B, et tale aggregatum est D, igitur D est duplum ad B,
et D est in tantum, quantum erat ante variationem A [et] C, ut patet
ex ultima suppositione, igitut D ante variationem AC est duplum
ad B. Quod fuit probandum. 9 Ex hac conclusione sequitur, quod
medium inter duo inaequalia est medietas aggregati ex eis. Patet,
quia est subduplum, ergo medietas. § Sequitur secundo, quod me-
dietas aggregati ex duobus inaequalibus, inter quae est medium,
aequaliter ab utroque illorum distat. Probatur, quia medietas illo-
rum est aecqualis medio inter illa, ut patet ex praecedenti correlario,
ergo sequitur, quod aequaliter distat ab utroque, cum medium sit,
quod aequaliter distat ab extremis, ut patet ex prima suppositione.
9| Sequitur tertio, quod omnis numerus circum se positorum nu-
merorum et aequaliter ab eo distantium est medietas. Quod si eo-
rum fuerit medietas, illos ab eo aeque distare conveniet. Probatur:
sint A [et] C duo numeri, inter quos mediat B, sitque [D] aggre-
gatum ex A [et] C, tunc B est medietas ipsius D, ut patet ex primo
correlario, et si B est medietas aggregati A [et] C, aequaliter distat
ab A et C, ut patet ex secundo correlario, ergo A [et] C aequaliter
distant a B. q Sequitur quarto, quod coniunctae arithmeticae me-
dietatis medi[u]s terminus extremorum simul iunctorum est me-
dietas, ut captis his terminis A, B, C continuo proportionabilibus
arithmetice B medius terminus est medietas aggregati ex A [et] C.
Patet ex primo correlario. Et haec sit prima proprietas arithmeticae
medietatis. Et intelligas hanc proprietatem, quando tales termini
continuo proportion[]abiles hac proportionalitate fuerint impares
vel quantitates continuae. Alias plerumque non invenires medium
inter tales terminos sicut inter 2, 3, 4, 5. q Sequitur quinto, quod
dispositis 3 terminis continuo proportionabilibus arithmetice ag-
gregatum ex maximo termino et minimo est duae tertiae aggrega-
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ti ex illis tribus terminis, et dispositis 5 continuo proportionalibus
arithmetice aggregatum ex maximo et minimo est duae quintae, et
etiam aggregatum ex secundo termino et quarto est duae quintae,
et positis 7 aggregatum ex maximo et minimo est duae septimae,
similiter aggregatum ex secundo et sexto et [aggregatum] ex tertio
et quinto, et universaliter ubicumque plures termini in numero im-
pari arithmetice continuo proportionantur, semper aggregatum ex
quibuscumque duobus aequaliter distantibus a medio est duae par-
tes aliquotae aggregati ex omnibus illis, quarum partium aliquo-
tarum utraque denominatur a numero impari, a quo denominantur
illi termini, ut si termini sint undecim, denominabuntur duae un-
decimae, et si 13, duae tridecimae. Probatur hoc correlarium, et
signo tres terminos A [et] B [et] C, et arguo sic: aggregatum ex A
[et] C est duplum ad B, quia B est terminus medius inter A [et] C,
sed aggregatum ex A [et] B [et] C componitur adaequate ex B et
aggregato ex A [et] C duplo ad B, ut patet ex conclusione, ergo B
est una tertia totius aggregati, cum ter in illo contineatur adaequa-
te, et per consequens aggregatum ex A [et] C duae tertiae. Quod
fuit probandum. Item positis quinque t[e]rminis A [et] B [et] C [et]
D [et] E. aggregatum ex A et E est duplum ad terminum medium
C, et similiter aggregatum ex B et D, ut patet ex conclusione, et
totum aggregatum ex illis quinque terminis componitur adaequate
ex C et ex aggregato A et E et aggregato ex B et D, et utrumque
illorum aggregatorum est duplum ad C, ut probatum est, ergo C
est una quinta totius aggregati ex illis quinque terminis, cum quin-
quies in illo aggregato contineatur, et per consequens aggregatum
ex A et E est duae quinte, et similiter aggregatum ex B [et] D, cum
sit duplum ad C. Et isto modo probabis capiendo quotcumque ali-
o0s terminos impares continuo arithmetice proportionabiles. Et ista
sit secunda proprietas medietatis arithmeticae.

Secunda conclusio: si duo numeri a duobus numeris circum
se positis aequaliter distent, illis coniunctis erunt aequales. Quod
si eis aequales fuerint, ab eis equidistare necesse est ut captis his
terminis 2, 3, 4, 5 numerus quinarus et binarius circumstantes qua-
ternarium et ternarium aequaliter simul iuncti aequantur quatern-
ario et ternario simul iunctis, et quia quinarius et binarius simul
iuncti aequales sunt quaternario et binario simul iuncti, ideo ne-
cessario ab illis aequaliter distant.

Probatur conclusio, et sint A, B, C, D; A [et] D circunstan-
tes reliqui vero intermedii, et distat A ab B differentia [G], ita quod
A sit maior numerus, et eadem G differentia excedat C ipsum D,
tunc dico, quod aggregatum ex A [et] D, extremis numeris, est ae-
quale aggregato ex B [et] C, intermediis, a quibus alii aequaliter
distant. Quod probatur sic: et volo, quod A perdat G differentiam,
ita quod fiat aequale B, et D acquirat illam, ita quod fiat aequale C,
et arguo sic: facta tali variatione in A [et] D aggregatum ex A [et]
D componitur adaequate ex duobus aequalibus aliis duobus, ex
quibus adaequate componitur aggretatum ex B [et] C, igitur fac-
ta tali variatione in A [et] D, aggregatum ex A [et] D est aequale
aggregato ex B [et] C, et illud aggregatum ex A [et] D facta tali
variatione est aequale aggregato A [et] D ante talem variationem,
ut patet ex ultima suppositione, igitur aggregatum ex A [et] C ante
talem variationem est acquale
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aggregato ex B [et] C. Quod fuit probandum. Sed iam probo, quod
facta tali variatione aggregatum ex A [et] D componitur ex duobus
aequalibus adaequate illis duobus, ex quibus adaequate componi-
tur aggregatum ex B [et] C, quia facta tali variatione A efficitur
aequale ipsi B, et D efficitur aequale ipsi C, ut constat, igitur facta
tali variatione aggregatum ex A [et] D componitur adae[qua]te ex
duobus aqualibus illis duobus, puta B [et] C, ex quibus compo-
nitur adaequate aggregatum ex B [et] C, quod fuit ostendendum.
Et sic patet prima pars. Secunda pars probatur, et sint A, B, C, D
quattuor numeri, A [et] D circumstantes B vero et C intermedii,
et distet A ab B differentia [G], et C excedat D, tunc dico, quod
si aggregatum ex B [et] C est aequale aggregato ex A [et] D, B
[et] C aequaliter distant ab A [et] D. Quod sic probatur, quia A
distat a B differentia G, et C a D distat eadem differentia. Igitur
illi intermedii aequaliter distant ab illis extremis. Probatur minor,
quia si C non eadem differentia distat a D sicut A a B, B capio,
igitur unum terminum, qui sit F, a quo C distet eadem differentia,
qua A distat ab B, et tunc ex priori parte aggregatum ex A et F est
aequale aggregato ex B [et] C, et per te aggregatum ex A [et] D
est etiam aequale aggregato ex B [et] C, igitur aggregatum ex A
[et] F est aequale aggregato ex A [et] D, patet consequentia per
illam dignitatem, quae eidem tertio aequantur inter se sunt aequa-
lia, et ultra aggregatum ex A [et] F est aequale aggregato ex A [et]
D, ergo sequitur, quod eodem communi dempto, puta A, residua
manebunt aequalia, videlicet F et D, et C distat G differentia, qua
A distat ab B, ab ipso F, ergo C distat G differentia ab ipso D, et
sic B [et] C aequaliter distant ab A [et] D numeris circunstantibus.
Quod fuit probandum. Patet tamen consequentia, quia quae sunt
aequalia, [ae]qualiter distant a quovis tertio. 4 Haec conclusio in
propria forma instantiam patitur, sed sic posita est, quia ita ponitur
a Iordano primo elementorum. Nam isti numeri 8 [et] 8 aequaliter
distant ab his duobus 4 [et] 4 in ista serie 4, 8, 8, 4, et tamen extre-
ma coniuncta non aequantur mediis. Item isti duo numeri 4 [et] 1
aequaliter distant ab his duobus extremis 8 [et] 5 in ista series 8, 4,
1, 5, et tamen medii iuncti non aequantur extremis coniunctis, ut
constat. Item illi numeri 4 et 4 coniuncti aequantur his numeris si-
mul iunctis 4 et 4, et tamen duo intermedii non aequaliter distant a
duobus extremis, quia non distant. § Intellige igitur conclusionem
in sensu, in quo mathematici eam intelligunt, puta, quod si duo
numeri aequaliter distent a duobus numeris extrimis, ita quod pri-
mus excedat secundum eadem differentia, qua tertius quartum, vel
primus excedatur a secundo ea differentia, qua tertius exceditur a
quarto, illi intermedii simul iuncti extremis copulatis aequantur.
Quod si intermedii ab extremis distantes simul iuncti extremis ae-
quantur, ab extremis eos aequidistare necesse est. § Ex hac con-
clusione sequitur arithmeticae medietatis disiunctae quattuor ter-
minis absolute extrema simul iuncta collectis medii[s] aecquari. Et
haec est tertia proprietas mediedatis arithmetice. Patet hoc corre-
larium facile ex praecedenti conclusione. Nam si quattuor termi-
ni proportionentur arithmetice et dis[]iuncte, ea differentia, quae
erit inter primum et secundum, erit inter tertium et quartum. Qua-
re medii aequaliter distabunt ab extremis coniunctis, igitur mediis
aequabuntur externa collecta iuxta doctrinam conclusionis. Et dixi
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notanter | in correlario quattuor terminis, quia si ponantur plures
termini, non oportet illud verificari.

Quare inconsiderate aliqui illam proprietatem absolute
ponunt. Patet enim instantia in his terminis 2, 5, 7, [1o], 11, 14,
manifestum est enim, quod aggregatum ex extremis minus est ag-
gregato ex intermediis. Immo implicat aggregatum ex extremis
aequari omnibus itermediis simul sumptis, cum sunt plures ter-
mini quattuor, quoniam super aggregatum ex extermis, puta ex
primo et ultimo, addequatur aggregato ex secundo et penultimo,
ergo non aggregato ex omnibus intermediis, quia illud erit maius.
Si autem velis dicere proprietatem illam intelligi, quod aggrega-
tum ex primo et ultimo adaequatur aggregato ex secundo et pen-
ultimo, et etiam aequatur aggregato ex tertio et ante penultimo et
cetera, patet hoc esse falsum in datis terminis. Nam in illis duo et
14 constituunt 16, tertius tamen et ante penultimus, puta 7 et 10,
constituunt 17, igitur.

9 Sequitur secundo, quod positis quattuor terminis propor-
tionabilibus arithmetice sive coniuncte sive disiuncte aggregatum
ex primo et ultimo est medietas aggregati ex omnibus simul, et eti-
am aggregatum ex secundo et tertio est medietas totius aggregati
ex omnibus simul. Patet, quia illa aggregata sunt aequalia ex con-
clusione, et adaecquate componunt aggregatum ex omnibus illis
quattuor terminis, igitur utrumque illorum aggregatum est medi-
etas aggregati ex omnibus illis terminis simul sumptis. Quod fuit
probandum. g Sequitur tertio, quod positis sex terminis, si octo si-
ve 10 et in quocumque numero pari continuo proportionabilibus
arithmetice aggregatum ex primo et ultimo et aggregatum ex se-
cundo et penultimo et aggregatum ex tertio et ante penultimo et sic
consequenter est pars aliquota aggregati ex omnibus illis terminis
denominata a numero subduplo ad numerum parem, in quo consti-
tuuntur tales termini, ut si sint sex termini, aggregatum ex primo
et sexto et etiam aggregatum ex secundo et quinto et ex tertio et
quarto est una tertia aggregati ex omnibus illis sex terminis, et si
fuerint octo, talia aggregata erunt quartae, quia quarta denomina-
tur a numero subduplo ad numerum octonarium. Probatur hoc, et
sint sex termini A, B, D, C, E [et] F continuo arithmetice pro-
portionabiles, et arguitur sic: aggregatum ex A [et] F est aequale
aggregato ex B [et] E, ut patet ex conclusione, quia illa extrema
aequaliter distant ab illis mediis, et eadem ratione aggregatum ex
C [et] D est acquale aggregato ex B [et] E, igitur ibi sunt tria aggre-
gata omnino aequalia, et illa componunt aggregatum ex omnibus
illis 6 adaequate, igitur quodlibet illorum aggregatorum est una
tertia totius. Et isto modo probabis quando fuerint octo termini,
quia invenies ibi quattuor aggregata aequalia, et quando decem,
invenies quinque. Et sic deinceps invenies talia aggregata aequa-
lia in subduplo numero ad numerum terminorum, quoniam semper
pro quolibet tali aggregato capis duos terminos, et per consequens
dualitatem illorum terminorum. Modo in quolibet numero pari in
duplo pauciores dualitates reperiuntur quam unitates. Et sic pa-
tet correlarium. § Sequitur quarto, quod sint quattuor termini non
continuo proportionabiles arithmetice, continuo tamen minores et
minores, continuo se excedentes minori et minori
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differentia, aggregatum ex extremis est maius aggregato ex medi-
is, et est maius quam medietas aggregati ex illis quat[u]or termi-
nis. Ut captis his terminis 12, 9, 7 [et] 6 dico, quod aggregatum ex
12 et 6 est maius aggregato ex 9 et 7, et est maius quam medietas
illorum quatuor terminorum coniunctorum. Probatur, sint quatuor
termini A, B, C, [et] D continuo minores et minores continuoque
minori et minori differentia sese excedentes, et dico, quod aggre-
gatum ex A et D est maius aggregato ex B et C.

Quod sic probatur, quia si C excederet D tanta differentia,
quanta A excedit B, tunc aggregatum ex A et D esset aequalis
aggregato ex B [et] C, ut patet ex conclusione, sed modo C ex-
cedit D minori excessu, igitur D est maius, quam esset tunc, et A
est aequale, igitur aggregatum ex A [et] D est maius, quam esset
tunc, quia componitur ex uno tanto ex quanto, tunc componeretur
et ex uno altero maiore quam tunc et hoc adaequate, igitur modo
est maius quam tunc, sed tunc esset acquale aggregato ex B et C,
ergo modo est maius aggregato ex B et C. Quod fuit probandum.
Et ex hoc patet secunda pars correlarii, quoniam aggregatum ex
omnibus illis terminis componitur ex duobus inaequalibus ada-
equate, puta ex aggregato ex A et D et aggregato ex B et C, et
aggregatum ex A et D est maius aggregato ex B et C, igitur ag-
gregatum ex A et D est maius quam medietas totius aggre[ga]ti ex
illis quatuor terminis. Patet haec consequentia, quia quandocum-
que aliquid componitur ex duobus inaequalibus adaequate, maius
illorum est magis quam medietas totius, ut facile demonstrabitur.
9 Sequitur quinto, quod si sint sex termini continuo minores mino-
rique excessu sese continuo excedentes aut 8 aut 10 aut in quovis
numero pari, aggregatum ex primo et ultimo est maius quam pars
aliquota denominata a numero subduplo ad numerum illorum ter-
minorum, et aggregatum ex duobus terminis mediis et immediatis
est minus quam talis pars aliquota totius aggregati ex omnibus il-
lis terminis, ut 19, 14, 10, 7, 5 [et] 4 captis aggregatum ex 19 et 4
est maius quam una tertia aggregati ex omnibus illis sex terminis,
et aggregatum ex 10 et 7 est minus, ut patet calculanti. Probatur
correlarium, sint sex termini A, B, C, D, E [et] F continuo minori
et minori differentia sese excedentes, et dico, quod aggregatum
ex A et F est maius quam tertia aggregati ex omnibus illis ter-
minis, et aggregatum ex C [et] D terminis mediis et immediatis
est minus quam tertia totius aggregati ex omnibus sex. Probatur,
quia totum illud aggregatum ex omnibus illis sex componi[t]ur
ex tribus inaequalibus adaequate, quorum primum est maius se-
cundo, et secundum maius tertio, igitur primum est maius quam
tertia totius, et tertium minus quam tertia. Patet haec consequen-
tia, quoniam si primum esset una tertia, oporteret, quod alia duo
essent duae tertiae, et sic non essent, utrumque aliorum duorum
minus primo, et si primum esset minus q[u]am tertia, oporteret,
quod aliquod aliorum esset maius primo, quia alias illa tria non
facerent tres tertias illius totius, et sic non adaequate compone-
rent totum. Et eodem modo patet, quod tertium est minus quam
tertia totius, quia si esset tertia vel maius tertia oporteret, quod vel
reliqua duo essent duae tertiae vel aliquod illorum minus eo, quod
tame[n] est falsum. Et ex consequenti arguitur: primum illorum est
maius quam | tertia totius, et tertium [est] minus quam tertia, sed
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primum illormm est aggregatum ex A et F, et tertium est aggre-
gatum ex CD, igitur aggregatum ex A [et] F est maius quam tertia
illius totius, et aggregatum ex C [et] D minus. Co[n]sequentia pa-
tet ex se. Sed restat simul probare aggregatum ex omnibus illis
sex terminis componi ex tribus inaequalibus, quorum primum est
maius secundo, et secundum maius tertio, et quod primum illorum
est aggregatum ex A et F, et s[e]cundum aggregatum ex B et E et
cetera, quia aggregatum ex illis sex terminis componitur adaequa-
te ex aggregato ex A et F et aggregato ex B et E et aggregato ex C
et D, quae sunt tria aggregata partialia, ut constat, et aggregatum
ex A et F est maius aggregato ex B et E et cetera, igitur proposi-
tum. Arguitur minor, quia si per tantam differentiam sive tantum
excessum E excederet F, sicut A excedit B, tunc aggregatum ex A
et F esse[]t aequale aggregato ex B et E, ut patet ex secunda con-
clusione, sed modo aggregatum ex A et F est maius quam tunc,
quia una pars eius, videlicet F, est maior quam tunc et reliqua ae-
qualis, puta A, quia per minus exceditur F ab uno tertio quam tunc
ab eodem, igitur aggregatum ex A et F est maius aggregato ex B
et E, et eadem ratione probabitur, quod aggregatum ex B et E est
maius aggregato ex C [et] D. Quod fuit probandum. Et aequali ra-
tione probabis, quod cum dantur octo termini continuo per minus
et minus se excedentes et continuo minores et minores, quod tunc
aggregatum ex primo et ultimo est maius quam quarta aggregati
ex omnibus, et aggregatum ex quarto et quinto est minus quam
quarta. Et si sint decem aggregatum ex primo et ultimo est maius
quam una quinta totius, et aggregatum ex quinto et sexto est mi-
nus quam quinta totius et sic consequenter, quia tale aggregatum
ex octo talibus terminis componitur ex quatuor, quorum quodli-
bet est cuilibet alteri inaequale, puta primum maius secundo et
secundum maius tertio et sic consequenter, et primum illorum est
aggregatum ex primo et ultimo, et secundum ex secundo et sep-
timo, et tertium ex tertio et sexto, et quartum ex quarto et quinto.
Igitur maximum illorum, puta aggregatum ex primo et ultimo, est
maius quam quarta, et minimum, puta aggregatum est quarto et
quinto, est minus quam quarta. Et sic in omnibus aliis operaberis.
Patet ergo correlarium. § Sexto sequitur, quod si sint plures termi-
ni in numero pari constituti continuo maiores et maiores continuo
maiori et maiori excessu se excedentes, aggregatum ex primo et
ultimo est maius quam pars aliquota denominata a numero subdu-
plo ad numerum, in quo illi termini constituuntur, et aggregatum
ex duobus mediis immediatis aequaliter distantibus ab extremis
minus quam pars aliquota denominata ab eodem numero subdu-
plo,ut4,5,7,10, 14, 19 captis aggregatum ex extremis, puta ex 4
et 19, est maius quam tertia totius aggregati ex omnibus illis, et ag-
gregatum ex 7 et 10 est minus quam tertia totius. Hoc correlarium
ex praecedenti suam sortitur demonstrationem et quidem eviden-
ter, quoniam in eisdem terminis demonstratur ordine praepostero
se habentibus, puta in isto incipiendo a minoribus, in praecedenti
vero a maioribus. § Sequitur septimo, quod si sint plures termi-
ni numero pari constituti continuo minores et minores maiori et
maiori excessu sese continuo excedente[s], aggregatum ex primo
et ultimo erit minor pars aliquota totius aggregati ex omnibus,
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quam sit pars aliquota denominata a numero subduplo ad numer-
um parem, in quo sunt constituti dati termini, et aggregatum ex
duobus mediis immediatis acqualiter distantibus ab extremis est
maius quam talis pars aliquota, ut captis his terminis 12, 11, 9,
6 aggregatum ex 12 et sex est minus quam medietas aggregati
omnium illorum, medietas denominatur a numero binario, qui est
subduplus ad numerum quaternarium, in quo illi termini sunt con-
stituti, et aggregatum ex 11 et 9 est maius quam medietas. Ut cap-
tis his terminis 12, 11, 9 [et] 6 aggregatum ex 12 et sex est minus
quam medietas aggregati omnium illorum, medietas denominatur
anumero binario, qui est subduplus ad numerum quaternarium, in
quo illi termini sunt constituti, et aggregatum ex 11 et 9 est maius
quam medietas. Probatur, et sint A, B, C, D, E [et] F 6 termini
continuo minores et minores maiori continuo differentia sese ex-
cedentes, et quia illi sunt constituti in numero senario, dico, quod
aggregatum ex primo et ultimo est minor pars totius quam pars
aliquota eiusdem totius denominata a numero subduplo ad sena-
rium, quae est una tertia, et aggregatum ex duobus intermediis
immediatis aequaliter distantibus ab extremis, puta C [et] D, est
maius quam talis pars aliquota totius, puta quam tertia. Probatur,
quia tale aggregatum componitur ex tribus partialibus aggregatis
adaequate, puta ex aggregato ex A et F et ex aggregato ex B et E
et aggregato et C et D, et aggregatum ex A et F est minus secundo
aggregato, et secundum [aggregatum est] minus tertio. Igitur ag-
gregatum ex A et F est minus quam tertia totius, et aggregatum ex
C [et] D maius quam tertia totius. Patet haec consequentia, quia
quando aliquid componitur ex tribus, quorum quodlibet cuilibet
alteri est inacquale, maius illorum est maius quam tertia, et sic di-
ces, quando componitur ex quatuor adaequate, quorum quodlibet
cuilibet alteri est inaequale, et ex 5 et ex 6 et sic deinceps, ut pos-
tea ostendetur. lam probo minorem videlicet, quod aggregatum ex
A et F est minus secundo aggregato, puta ex B et E, quia si tanto
excessu et differentia A excederet B, quanta E excedit F, tunc ag-
gregatum ex A et F esset aequale aggregato ex B et E, ut patet ex
secunda conclusione, sed modo aggregatum ex A [et] F est minus
quam tunc, quia A est tantum sicut tunc, et F est minus quam tunc,
quia maiori differentia exceditur modo quam tunc ab eodem, puta
E, igitur aggregatum ex A et F est minus quam aggregatum ex B et
E, et eadem ratione probabis, quod aggregatum ex B et E est mi-
nus aggregato ex C et D, et sic patet minor et totum correlarium,
quoniam et si ista sit particularis demonstratio, tamen dat formam
universaliter probandi quibuscumque terminis paribus constitutis.
9 Similia correlaria poteris inferre quibuscumque terminis in {im-
pari}l numero constitutis, sive continuo maioribus et maioribus
maiori continuo differentia se excedentibus sive eocontra et cete-
ra, quae omnia praedictorum auxilio facile monstrari possunt.
Tertia conclusio in hac medietate arithmetica, quod ,,sub
extremis* continetur cum quadrato differentiae, aequale est qua-
drato medii. Haec conclusio est tertia decimi elementorum Ior-
dani, et brevitatis causa hic non demonstratur, quia eius demons-
tratio prolixa est eo, quod dependet ex decima quarta et decima
nona primi elementorum eiusdem lordani. § Adverte tamen pro
intelligentia contextus ipsius conclusionis, quod illud dicitur con-
tineri ,,sub extremis* arithmeticae proportionalitatis, quod resultat
ex ductu unius extremi in alterum, ut numerus octonarius conti-
netur sub extremis huius proportionalitatis 4, 3, 2, quia ducendo
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4 per 2 resultant octo. Bis enim 4 sunt octo. Item 32 continentur
sub extremis huius proportionalitatis arithmeticae 8, 7, 4, quam
ducendo 8 per 4 resultant 32. Quater enim octo sunt 32. 4 Adverte
ulterius, quod quadratum medii termini est illud, quod resultat ex
ductu medii termini in seipsum, ut numerus novenarius est quadra-
tum medii in hac arithmetica proportionalitate 4, 3, 2, quia resul-
tat ex ductu numeri ternarii in seipsum. Nam ter tria sunt novem.
9 Quadratum autem differentiae est illud, quod resultat ex ductu
differentiae in seipsum, ut in hac arithmetica medietate 8, 6, 4 nu-
merus quaternarius est quadratum d[ifferentiac]. Nam differentia
est numerus binarius, ut constat. Binarius enim ductus in seipsum
quaternarium educit, ut constat. § His dictis sensus conclusionis
est talis: numerus resultans ex ductu unius extremi in alterum in
medietate arithmetica continua cum numero resultante ex ductu
differentiae in seipsam est aequalis numero, qui fit ex ductu me-
dii in seipsum, ut in hac medietate 8, quae fiunt ex ductu unius
extremi in alterum, iuncto quaternario numero, qui fit ex d[u]ctu
differentiae in seipsam, sunt aequalia 36, quae fiunt ex ductu se-
narii medii termini in seipsum.

Quarta conclusio in medietate geometrica quatuor terminis
constituta: si primus ad secundum sicut tertius ad quartum, ita pri-
mus ad tertium sicut [secundus] ad quartum se habeat, necesse est,
ut quia sicut se habent octo ad quatuor, ita se habent sex ad tria,
consequens est, quod sicut se habent octo ad sex, ita quatuor ad
tria. Probatur, sint A, B, C, D quatuor termini in medietate geo-
metrica, et habeat se A ad B, sicut C ad D, tunc dico, quod sicut
se habet A ad C, ita B ad D. Quod sic probatur et primo in nume-
ris, quia si sicut se habet A ad B, ita C ad D, B est pars vel partes
aliquotae respectu A eiusdem denominationis, sicut D ipsius C, et
ultra B est pars aliquota vel partes aliquotae eiusdem denomina-
tionis respectu A sicut D respectu C, ergo sicut se habet A ad C,
ita B ad D. Quod fuit probandum. Secunda consequentia patet ex
undecima suppositione huius capitis, et prima patet ex hoc, quod
inferius probabitur. Si aliqui duo numeri maiores habent consimi-
les proportiones ad duos minores, illi minores numeri sunt partes
aliquotae maiorum consimilis denominationis. Et sit haec prima
proprietas geometricae medietatis.

Probatur iam universaliter: sint A, B, C [et] D quatuor ter-
mini in hac medietate geometrica constituti, sive continuo pro-
portionabiles sive discontinu[o] sive proportione rationali sive ir-
rationali, et ipsius A ad B sit F proportio, et similiter ipsius C ad
ipsum D sit F proportio, et sit A ad C G proportio, et tunc dico,
quod etiam B ad D est G proportio. Quod probatur sic: et capio
proportionem G, quae est A ad C, et volo, quod a deperdat pro-
portionem F, quam habet ad B, ita quod in fine maneat aequale
ipsi B, ut oportet, et C perdat eandem proportionem F, quam ex
hypothesi habet ad ipsum D, ita quod in fine maneat aequale ipsi
D, et arguo sic: huius proportionis G, quae est A ad C, aequalem
omnino proportionem deperdit terminus maior sicut minor, quia
uterque [deperdit] F proportionem, ut patet ex hypothesi, igitur
facta tali diminutione adhuc manet inter residuum maioris termini
et minoris eadem proportio G, ut patet ex secunda parte decimae
suppositionis secundi capitis secundae partis, sed residuum maio-
ris termini est B, et residuum minoris D, ut patet ex hypothesi,
igitur B ad D est G proportio,
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quod fuit probandum. Et sic patet conclusio generaliter.

9 Ex hac conclusione sequitur primo, quod constitutis qua-
tuor terminis in hac medietate sicut aggregatum ex primo et secun-
do ad secundum, ita aggregatum ex tertio et quarto ad quartum, ut
constitutis his quatuor terminis 8, 4, 6, 3 sicut se habent 8 et 4 ad
4,1ita 6 et 3 ad 3. Probatur: et sint quatuor termini in hac medietate
geometrica proportionabiles A, B, C [et] D, dico, quod qualis est
proportio AB ad B, talis est CD ad D. Quod probatur sic :et volo,
quod B addatur ipsi A, et D [addatur] ipsi C, et arguo sic: sicut se
habet A ad B, ita C ad D, ergo B est talis pars aliquota vel par-
tes aliquotae et eiusdem denominationis respectu A, qualis est D
respectu C, (et procedas a maioribus versus minores) et B additur
ipsi A, et D ipsi C, igitur aequalem proportionem acquirit A supra
se, sicut C [acquirit] supra se. Patet consequentia ex correlario un-
decimae suppositionis, et eandem proportionem, quam acquisivit
A supra se, acquisivit proportio ipsius A ad B, et similiter eam,
quam acquisivit C supra se, acquisivit proportio ipsius C ad D, ut
patet ex probatione nonae suppositionis, igitur facta tali acquisi-
tione qualis est proportio AB ad B, talis est CD ad D. Quod fuit
probandum. Patet consequentia, quia proportio A ad B est aequalis
proportioni C ad D, et aequalem proportionem acquirunt ille duae
proportiones, igitur in fine manent aequales, quia si aequalibus
aequalia addas et cetera, sed in fine una illarum proportionum est
AB ad B, et alia est CD ad D, ergo proportio AB ad B est aequalis
proportioni CD ad D. Eodem modo probabis, si procedas ad mi-
noribus ad maiores terminos in proportione minoris inaequalitatis.
Sed eadem hypothesi retenta generaliter probatur correlarium sic:
et volo, quod A diminuatur ad aequalitatem B, et C ad aequalita-
tem D, et sic perdent aequales proportiones ex hypothesi, deinde
residuum ipsius A acquirat supra seipsum B, et residuum C aquirat
ipsum D, et manifestum est, quod aggregati ex residuo A et ipso
B ad ipsum B et aggregati ex residuo ipsius C et ipso D ad ipsum
D est aequalis proportio, puta dupla, volo igitur, quod aggregatum
ex residuo ipsius A et ipso B acquirat illa quantitatem, quam de-
perdidit A, ita quod maneat aggregatum ex A et B, et aggregatum
ex residuo ipsius C et ipso D acquirat quantitatem, quam deper-
didit ipsum C, ita quod maneat in fine aggregatum ex C et D, et
tunc sequitur, quod aggregati ex A et B ad ipsum B et aggregati
ex C et D ad ipsum D est eadem proportio. Quod fuit probandum.
Probatur consequentia, quia illi termini ante acquisitionem quan-
titatum deperditarum ab ipso A et ipso C se habeba[n]t in eadem
proportione, puta dupla, ut dictum est, et acquisiverunt aequales
proportiones termini maiores illarum proportionum, igitur iter da-
tos terminos manet acqualis proportio, quia si aequalibus aequalia
addas et cetera. Probatur minor, quia medietates illorum termino-
rum maiorum aequales proportiones acquisiverunt, igitur et ipsi
termini maiores aequales proportiones acquisinerunt, ut patet ex
tertia conclusione septimi capitis primae partis, et per consequens
proportiones, quas habent ad minores terminos, aequales propor-
tiones acquisiverunt, ut patet ex suppositione huius. Et sic patet
correlarium, quod sit medietatis geometricae secunda proprietas.
9 Sequitur secundo, quod in hac medietate constitutis 4 terminis
qualis est proportio primi ad secundum, talis est proportio aggre-
gati ex primo et tertio ad aggregatum ex secundo et 4., ut consti-
tutis his terminis 12, 6, 4, 2 qualis est proportio 12 ad 6, talis est
proport[iJo 12 et 4 ad 6 et 2. Probatur: sint 4 termini in hac me-
dietate ABCD, et dico, quod sicut A ad B, ita aggregatum ex A
et C ad aggregatum ex B et D. Quod sic ostenditur et [primo] in
numeris: et volo, quod A acquirat C, et B acquirat D, (et proce-
do a maioribus), et arguitur sic: sicut se habet A ad B, ita C ad
D, igitur permutatim ex 4. conclusione sicut se habet A ad C, ita
B ad D, et ex consequenti sequitur, quod C est pars aliquota vel
partes respectu A eiusdem | denominationis, sicut D respectu B
vel eocontra, si proportio A ad C sit minoris inaequalitatis, et A
aquirit C, et B aquirit D, igitur qualem proportionem aquirit nu-
merus maior h[uiJus proportionis, quae est A ad B, talem acquirit
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numerus minor. Consequentia, patet ex secundo correlario octa-
vae suppositionis, ergo in fine facta tali acquisitione manet eadem
proportio sive aequalis illi, quae est inter A et B, ut patet ex corre-
lario decimae suppositionis, et in fine manet proportio AC ad BD,
ergo proportio AC ad BD est aequalis proportioni A ad B. Quod
fuit probandum. Sed eadem hypothesi retenta probo generaliter,
quod sicut se habet C ad D, ita se habet aggregatum ex A [et] C
ad aggregatum ex B [et] D. Et arguo: sic sicut se habet A ad B,
ita C ad D, ergo ex conclusione sicut se habet A ad C, ita B ad D,
diminuatur igitur A ad aequalitatem C et B ad aequalitatem D, et
sic manifestum est, quod acqualem proportionem deperdunt A et
B. Volo igitur, quod residuum ex A acquirat supra seipsum C, et
residuum ex B ipsum D, et tunc aggregati ex residuo A et ipso C
ad ipsum C est illa proportio, quae est aggregati ex residuo B et ip-
so D, quia dupla, ut constat, acquirat ergo aggregatum ex residuo
A et ipso C quantitatem, quam perdidit A, et aggregatum ex resi-
duo B et ipso D [acquirat] quantitatem, quam deperdidit B, et tunc
manifestum est, quod proportio aggregati ex residuo A et ipso C
ad ipsum C et proportio aggregati ex residuo B et ipso D ad ipsum
D aequales proportiones acquirunt, quia medietates maiorum ter-
minorum aequales proportiones acquirunt, puta illas, quas antea
p[er]diderunt, et sic maiores termini illarum proportionum aequa-
les proportiones acquirunt, ut patet ex tertia conclusione septimi
capitis primae partis, igitur inter illos terminos, qui sunt iam AC et
C, et BD et B manet adhuc aequalis proportio, et per consequens
sicut se habet aggregatum ex A et C ad ipsum C, ita se habet aggre-
gatum ex B et D ad ipsum D, igitur ex conclusione sicut se habet
aggregatum ex A et C ad aggregatum ex B et D, ita se habet C ad
D. Quod fuit probandum. Et solent antiqui geometrae, et signanter
calculator, uti hoc correlario sub his [t]erminis: qualis est propor-
tio divisorum, talis est coniunctorum, ut si sint duae proportiones
duplae, et compuletur terminus maior unius cum termino maiore
ulterius, et minor unius cum minore alterius, inter illos terminos
sic coniunctos manebit proportio dupla. § Sequitur 3., quod 4 ter-
minis in hac medietate constitutis qualis est proportio secundi ad
primum, talis est quarti ad tertium, ut constitutis his 4 terminis
8, 4, 6, 3 qualis est proportio 4 ad 8, talis est 3 ad 6. Patet hoc
cor[r]elarium facile, quam semper proportiones minoris inaequa-
litatis sunt aequales inter se, cum proportiones maioris inaequa-
litatis, quibus correspondent inter se, sunt aequales et eocontra.
Sicut enim omnes duplae sunt acquales, ita omnes subduplae sunt
aequales, et sicut omnes subtriplae sint acquales, ita omnes triplae,
igitur universaliter si talis proportio fuerit A ad B maioris inae-
qualitatis, qualis est C ad D, consequens est, quod proportio[nes]
minoris inaequalitatis D ad C et B ad A sint aequales. Et ita eti-
am probasses, si A ad B fuisset proportio minoris inaequalitatis.
Et haec sit 4 proprietas geometrice medietatis. § Sequitur 4., quod
dispositis 4 terminis sicut primus et secundus ad secundum et ter-
tius et quartus ad quar[tum], ita primus ad secundum et tertius ad
quartum, ut constitutis his 4 terminis 8, 4, 2, 1, quia 8 et 4 ad 4 est
talis proportio, qualis est 2 et 1 ad 1, ut patet ex primo correlario
huius conclusionis. Ideo qualis est proportio primi ad secundum,
talis est terti ad 4., ut constat. Probatur primo in numeris: sint 4
numeri A, B, C [et] D, et sicut AB ad B, ita C ad CD, tunc dicit
correlarium, quod sicut A ad B, ita C ad D, et sit A maius B, et C
maius D, et deperdat AB B, et CD D, et arguitur sic: sicut se habet
AB ad B, ita CD ad D, igitur B est talis pars aliquota vel partes ali-
quotae et eiusdem denominationis respectu ipsius AB, qualis est D
respectu CD, et AB perdit B, et CD perdit D, ergo illi duo numeri
maiores, puta AB et CD, perdunt aequales proportiones, ut patet
ex 1. correlario 8. suppositionis, ergo sequitur, quod quantam pro-
portionem adaequate perdit proportio AB ad B, tantam adaequate
perdit proportio CD ad D, ut patet ex nona suppositione, et illae
proportiones ante erant aequales, ut ponitur, igitur modo manent
aequales, quia si ab aequalibus aequalia
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demas et cetera, sed modo manet proportio A ad B, et C ad D,
ergo illae sunt aequales. Quod fuit probandum. Sed universaliter
probatur, quod si sicut se habet AB ad B, ita CD ad D, tunc sicut
se habet A ad B, ita C ad D. Quod sic probatur, quia sicut se habet
AB ad B, ita CD ad D, ergo sicut se habet AB ad CD, ita B ad
D, ut patet ex conclusione. Volo igitur, quod AB perdat B, et CD
perdat D, ita quod maneant A et C, et tunc arguo sic: AB et CD
se habent in ea proportione, in qua se habent B et D, quae sit F
gratia argumenti, et AB terminus maior deperdit D, et CD termi-
nus minor deperdit D, ergo inter deperditum a maiori termino et
deperditum a minori est proportio F, puta inter B et D, et talis pro-
portio, puta F, est inter AB et CD, ut probatum est. Igitur facta tali
deperditione vel diminutione inter residuum ex AB et residuum
ex CD manet proportio F, ut patet ex septimo correlario quartae
conclusionis octavi capitis huius partis, et residuum ex AB est A,
et residuum ex CD est C, igitur inter A et C est F proportio, sicut
inter B et D, et per consequens sicut se habet A ad C, ita B ad D,
puta in F proportione, et ex consequenti sequitur ex conclusione,
quod sicut se habet A ad B, ita C ad D. Quod fuit probandum. Et
eodem modo probares, si A essent terminus minor et B maior et
etiam C minor et D maior. § Sequitur quinto, quod dispositis in hac
medietate quatuor terminis sicut aggregatum ex quarto et tertio ad
tertium, ita aggregatum ex secundo et primo ad primum, ut dispo-
sitis his terminis 8, 4, 6, 3 sicut se habent 3 et 6 ad 6, ita 4 et 8 ad
8. Probatur: sint 4 termini in hac medietate constituti A, B, C [et]
D, tunc sicut se habet DC ad C, ita BA ad A. Quod sic probatur,
quia bene sequitur, sicut se habet A ad B, ita C ad D, igitur sicut se
habet AB ad B, ita se habet CD ad D, ut patet ex primo correlario
huius conclusionis, et ultra sicut se habet AB ad B, ita CD ad D,
igitur sicut se habet D ad DC, ita B ad BA. Quod fuit probandum.
Patet haec consequentia ex probatione tertii correlarii huius con-
clusionis. Et sic patet correlarium. § Sequitur sexto, quod dispo-
sitis 3 terminis continuo proportionabilibus hac medietate et aliis
tribus etiam continuo proportionabilibus eadem medietate et ea-
dem proportione, qua tres priores continuo proportionantur, sicut
se habent extrema primi ternarii, ita se habent extrema secundi, ut
constitutis 4, 2, 1,[12], 6, 3 sicut se habent4 ad 1, ita[12] ad 3. Sint
sex termini A, B, C, D, E, F et continuo proportionentur tres primi
termini proportione G, et eadem proportione continuo proportio-
nentur alii tres, puta D, E, F, et sit proportio composita adaequate
ex duplici G H, tunc dico, quod eadem est proportio A ad C, quae
est D ad F. Quod sic ostenditur, quia proportio A ad C est H, et
eadem est D ad F, igitur eadem est proportio A ad C, quae est D
ad F. Quod fuit probandum, quia utrobique H proportio. Probatur
maior, quia proportio A ad C componitur ex duplici G proportione
adaequate, puta ex proportione, quae est A ad B, quae est G, et B
ad C, quae etiam est G, igitur illa proportio A ad C est H. Patet
consequentia, quia proportio H, ut ponitur, componitur ex duplici
G adaequate. Et isto modo probabis minorem, quam proportio D
ad F componitur ex duplici G, puta ex proportione G, quae est D
ad E, et ex proportione G, quae est E ad F adaequate. Et sic pa-
tet correlarium. Et pari demonstratione ostendes, quod constitutis
tribus quaternariis continuo proportionabilibus eadem proportio-
ne et quinque quinariis et in, quo volueris, numero in quacumque
proportione se habent extrema unius, in eadem se habent extrema
cuiusvis alterius.

Quinta conclusio: quotlibet in hac medietate geometrica
terminis constitutis continuo proportionabilibus[] qualis est illo-

59

rum terminorum continuo proportio, talis est inter eorum diffe-
rentias | sive excess[u]s, ut constitutis his terminis 16, 8, 4, 2, 1
qualis est proportio [1]6 ad 8, talis est excessus, quo 16 excedunt
8, ad excessum, quo 8 excedunt 4, et excessus, quo 4 excedunt 2,
ad excessum, quo duo excedunt unum, ut patet. Est enim inter illos
excessus proportio dupla, quemadmodum inter terminos. Proba-
tur: sint 3 termini continuo proportionabiles F proportione, puta
AB, CD [et] E, et excessus, quo primus excedit secundum, sit A,
et excessus, quo secundus excedit tertium sit C, tunc dico, quod
sicut F proportio est inter illos terminos, videlicet inter primum et
secundum et inter secundum et tertium, ita etiam est F proportio
inter A et C excessus, ita quod A ad C est proportio F. Quod sic
ostenditur, quia B ad D est proportio F, et A ad C est eadem pro-
portio, igitur A ad C est F proportio. Quod fuit probandum. Pro-
batur maior, quia B est aequale CD, quia AB excedebat praecise
per A ipsum CD, et sic remoto excessu B manebit aecquale CD, et
D est aequale E eadem ratione, et inter CD et E est F proportio, ut
ponitur, ergo inter B et D est eadem F proportio. Patet consequen-
tia, quia omnium aequalium est eadem proportio. Minor probatur,
et capio unum terminum, ad quem A habeat proportionem F, qui
sit G, et arguo sic: sicut se habet B ad D, ita se habet A ad G, puta
in F proportione, ergo sicut se habet B ad D, puta in F proportione,
ita se habet AB ad GD, puta in F proportione. Patet haec conse-
quentia ex secundo correlario quartae conclusionis, et AB etiam
ad CD est proportio F, ut ponitur, igitur GD et CD sunt aequalia.
Patet consequentia, quia idem tertium eandem proportionem habet
ad utrumque illorum, et ultra GD et CD sunt aequalia, ergo eodem
communi dempto, puta D, residua manebunt aequalia, sed residua
sunt G et C, ergo G et C sunt aequalia, et A ad G est F proportio,
ut positum est, ergo A ad C est F proportio. Quod fuit proban-
dum. Patet haec consequentia, quia eiusdem tertii ad utrumque
duorum aequalium est eadem proportio. Et sic patet conclusio:
quam eo modo quo probatum est in illis tribus terminis, probab-
itur quotc[u]mque dispositis continuo proportionabilibus hac me-
dietate. Et haec sit quinta proprietas medietatis geometricae. § Ex
hac conclusione sequitur primo, quod si duo numeri inacquales
continuo diminuantur continuo in eadem proportione manentes,
contin[u]o deperditum maiori numero se habet in eadem propor-
tione ad deperditum minori numero, in qua continuo se habent illi
numeri, qui diminuuntur, ut si numerus octonarius et quaternarius
continuo diminuantur continuo manentes in proportione d[u]pla,
continuo deperditum ab octonario se habebit in proportione dupla
ad deperditum a quaternario. Hoc correlarium facile ex demons-
tratione conclusionis probatur. § Sequitur secundo, quod si non
continuo deperditum maiori numero se habeat ad deperditum a mi-
nori numero in eadem proportione, in qua continuo se habent illi
numeri, qui diminuuntur, illi duo numeri inaequales, qui continuo
diminuuntur, non se habent in eadem proportione et cetera. Patet
hoc correlarium ex priori, quam praecedens correlarium est una
conditionalis vera, igitur ex opposito consequentis eius sequitur
oppositum antecedentis, et per consequens conditionalis, in qua
arguitur, ex opposito consequentis illius ad oppositum anteceden-
tis est vera, et talis est correlarium, igitur correlarium verum.

9] Sequitur tertio, quod si continuo deperdita a duobus nu-
meris inaequalibus manent in eadem proportione, in qua se habent
illi numeri in principio deperditionis, numeri remanentes continuo
manent in eadem proportione, ut si numerus duodenarius et sena-
rius diminuantur, et continuo deperditum
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a duodenario se habeat in proportio[ne] dupla a senario, continuo
illud, quod remanet ex duodenario, se habet in proportione dup-
la ad illud, quod remanet a numero senario. Et sub tenore huius
exempli ego intelligo correlarium. Non enim in istis exactus sen-
sus dialecticus est expetendus, sed ipsa mathematica sententia est
efflagitanda. Hoc correlarium perinde atque primum demonstra-
tionem conclusionis exquirit. Applica, ut vales.

9 Sequitur quarto, quod quandocumque duo numeri inae-
quales continuo crescunt et continuo se habent in eadem propor-
tione, oportet, quod continuo acquisitum maiori numero se ha-
beat in eadem proportione ad acquisitum minori, in qua se ha-
bent illi numeri crescentes, ut si numerus quaternarius et senarius
continuo crescant et continuo manent in proportione sesquialte-
ra, oportet, quod continuo acquisitum senario se habeat in pro-
portione sesquialtera ad acquisitum quaternario. Hoc correlarium
eadem cum praecedentibus demonstratione ostenditur. 9 Sequitur
quinto, quod datis quibuscumque duobus numeris inaequalibus se
habentibus in aliqua proportione et in ea proportione, in qua mi-
nor exceditur a maiore, in eadem continuo tardius crescat maio-
re, continuo tales numeri manent in eadem proportione, ut datis 4
et 6 se habentibus in proportione sesquialtera, si quando sex ac-
quisiverint aliquod crementum, quatuor acquirant in sesquialtero
minus, ipsi continuo manent in proportione sesquialtera. Probatur
hoc correlarium, quoniam si in eadem proportione, in qua nume-
rus maior se habet ad minorem, velocius crescat quam minor, se-
quitur, quod continuo inter acquisitum minori numero est eadem
proportio, quae est inter illos numeros, ut patet ex probatio[n]e
conclusionis, et per consequens continuo tales numeri manent in
eadem proportione. Et sic patet correlarium.

Sexta conclusio: datis tribus numeris in hac medietate con-
stitutis, quod fit ex ductu extremi in extremum, aequale est qua-
drato medii, hoc est illi numero, qui resultat ex ductu medii ter-
mi[n]i in seipsum, ut constitutis his tribus terminis 8, 4, 2 numerus
sexdenarius resultans ex ductu octonarii in binarium est aequalis
numero, qui fit ex ductu quaternarii in seipsum, ut constat. Proba-
tur haec conclusio: sint tres numeri A, B, C in hac medietate con-
stituti continuo proportionabiles G proportione, et sit D numerus
resultans ex ductu A in B, et E sit numerus resultans ex ductu B in
idem B, et F numerus resultans ex ductu A in C, tunc dico, quod E
et F sunt aequales. Quod sic probatur, quia D ad E est proportio G,
et D ad F est eadem proportio G, ergo E et F sunt aequalia. Quod
fuit probandum. Patet consequentia, et maior ostenditur, quia si-
cut se habet D ad A, ita se habet E ad B, quia toties adaequate A
continetur in D, quoties est unitas in B, et toties continetur B in E,
quoties est unitas in B, cum D fiat ex ductu A in B, et E ex ductu
B in B, igitur sicut se habet D ad A, ita E ad B. Consequentia cla-
ret ex tertia suppositione huius capitis, et ex consequenti [patet]:
sicut se habet D ad A, ita E ad B, ergo sicut se habet D ad E, ita
se habet A ad B, sed A ad B est G proportio, ergo D ad E est G
proportio. Quod fuit probandum. Patet igitur maior. lam probatur
minor, quia D in G proportione pluries continet A, quam F con-
tineat idem A adaequate, ergo D se habet ad F in G proportione.
Patet consequentia ex tertia supposictione praeallegata. Probatur
ante[c]edens, quia D toties continet A, quoties est unitas in B, cum
A in B ducatur, et inde resultat D, et F toties continet A, quoties |
est unitas in C eadem ratione, sed in G proportione pluries conti-
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net[u]r unitas in B quam in C, cum B et C se habeant in G propor-
tione, ergo in G proportione pluries continetur A in D quam in F,
quod fuerat ostendendum. Et sic patet concl[u]sio, quae profecto
pulchra est, et industria, quae sit huius medietatis sexta proprie-
tas. 9 Ex hac conclusione sequitur primo, quod in hac medietate
id, quod fit ex ductu unius extremi ad trium terminorum alterum
extremum, est numerus quadratus. Probatur, quia talis numerus
est aequalis quadrato medii termini, ergo est numerus quadratus.
Consequentia patet de se, et antecedens ex conclusione. § Sequi-
tur secundo, quod si constitutis duobus numeris se habentibus in
aliqua proportione maioris inaeq[u]alitatis rationali numerus, qui
fit ex ductu unius extremi in alterum, non est quadratus, inter ta-
les terminos non est medium proportionabile proportione rationa-
li, ita quod primi ad illud medium sit eadem proportio rationalis,
quae est illius medii ad tertium. Probatur hoc correlarium, q[u]ia
si inter tales numeros reperiatur medium proportionabile propor-
tione rationali, puta aliquis numerus medio loco proportionabilis,
iam sequitur, quod ibidem reperiuntur tres numeri continuo pro-
portionabiles hac medietate, et per consequens numerus, qui fit
ex ductu extremi in extremum, est aecqualis quadrato medii, ut pa-
tet ex co[n]clusione, igitur talis numerus est quadratus, ut patet
ex primo correlario, quod est oppositum antecede[n]tis correlari
probandi, infert igitur correlarii oppositum consequentis opposi-
tum antecedentis, et per consequens correlarium verum. Y Sequi-
tur tertio, quod si medium proportionabile inter duos numeros se
habentes in proportione maioris inaequalitatis non sit latus numeri
contenti sub extremis, tunc numerus, qui fit ex ductu unius extremi
in alterum, non est quadratus. Probatur: sint A [et] C duo numeri
se habentes in proportione maioris inaequalitatis, A maior, C mi-
nor, et numerus, qui fit ex ductu A in C, sit D, et E sit medium
proportionale inter A et C, tunc dico, quod si E non sit latus ipsius
D, D non est numerus quadratus. Quod sic ostenditur, quia si D sit
numerus quadratus, sequitur, quod eius latus est E, igitur ex op-
posito sequitur oppositum, et per consequens correlarium verum.
Probatur antecedens, quia si D est numerus quadratus, cum non
sit quadratus A nec quadratus ipsius C, ut constat, quam quando
duo numeri inaequales in seipsos ducuntur, quod inde sit neutri-
us illorum est quadratum, sed est alicuius numeri minoris maiore
illorum et maioris minore, sit igitur talis numerus B, cuius D est
quadratum, et sequitur, quod A ad B est aliqua proportio, constituo
igitur tres terminos continuo proportionabiles illa proportione A
ad B, quae sint A, B [et] H, et sequitur ex conclusione, quod nume-
rus, qui fit ex ductu A in H, est aequalis ipsi D, et per te numerus,
qui fit ex ductu A in C, est aequalis ipsi D. Immo est ipsum D,
igitur H et C sunt numeri aequales. Patet haec consequentia, quia
ex ductu u[n]ius tertii in utrumque illorum resultat idem numerus,
et sic tot unitates continet C sicut H, et per consequens sunt ae-
quales, sed inter A et H est medium proportionale, quod est latus
quadrati, quod fit ex ductu A in H, quod latus est B, igitur inter
A et C est medium proportionale, quod est latus quadrati, quod
fit ex ductu A in H, et per consequens medium E inter A et C est
latus numeri D, qui fit ex ductu A in C. Quod fuit probandum. Et
sic patet correlarium. § Sequitur quarto, quod constitutis duobus
terminis se habentibus in aliqua proportione maioris inaequalitatis
rationali si numerus, qui fit ex ductu unius extremi in alterum, sit
quadratus,
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inter tales numeros reperitur medium proportionabile proportio-
ne rationali, ita quod primi ad ipsum sit ea proportio rationalis,
quae est ipsius ad tertium, et illius numeri quadrati tale medi-
um est unum latus. Probatur prima pars huius correlarii, quia illa
pars est una conditionalis, ex cuius opposito consequentis sequi-
tur oppositum antecedentis, ut patet ex secundo correlario, igitur
illa pars vera. Secunda probatur ex correlario immediate praecen-
denti. q Sequitur quinto, quod inter primos numeros proportionis
duplae, triplae, octuplae, sesquialterae et cetera non invenitur me-
dium proportionabile proportione rationali. Probatur primo de du-
pla, quae est inter istos terminos 4 [et] 2, quoniam numerus, qui
fit ex ductu unius extremi in alterum, puta 4 in 2, non est quadra-
tus, igitur inter illa extrema non invenitur medium proportiona-
bile proportione rationali. Antecedens patet intelligenti definitio-
nem numeri quadrati, et consequentia patet ex secundo correlario.
Et eodem modo probabis reliquas partes. § Et ex hoc habes pul-
chrum documentum ab cognoscendum, quando aliqua proportio
inaequalitatis habet subduplam proportionem ad eam rationalem.
Quando enim numerus resultans ex ductu unius extremi in alter-
um non est quadratus, tunc talis proportio non habet proportionem
rationalem subduplam ad illam, cum non habeat medium propor-
tionabile proportione rationali, et sic tale medium inter terminos
illius proportionis non se habet ut numerus respectu alicuius ex-
tremi illius proportionis. Si enim se haberet ut numerus, maio-
ris extremi ad ipsum esset aliqua proportio rationalis, et ipsius ad
minimum extremum esset eadem proportio rationalis, et sic iam
ibi essent tres numeri continuo proportionabiles in hac medietate
geometrica, et sic numerus, qui fit ex ductu extremi in extremum,
esset quadratus, ut patet ex primo correlario, quod est oppositum
dati. Et ex hoc facile elicitur proportionem irrationalem necessario
ponendam esse, quod nota.

Gratia ordinis observandi medietatis harmonicae aliquas
proprietates potentiae, quas non intendo demonstrare, quia huic
operi parum conducunt. § Prima proprietas: medietas harmoni-
ca in maioribus terminis maiorem servat proportionem quam in
minoribus. Hoc est dicere, quod captis tribus terminis hac medi-
etate proportionabilibus maior est proportio maximi ad medium
quam medii ad minimum, ut constitutis his terminis 12, 8, 6 mai-
or est proportio 12 ad 8, quae est sesquialtera, quam 8 ad 6, quae
est sesquitertia. § Secunda proprietas: tribus terminis in hac medi-
etate constitutis medius terminus in collectas extremitates ductus
duplum numero, qui fit ex extremo in extremum, producit, ut con-
stitutis praedictis terminis 12, 8, 6 et collectis extremis, puta 6 et
12, quae 18 constituunt, numerus, qui fit ex ductu medii, puta oc-
tonarii, in collectas extremitates, puta in 18, est duplus ad numer-
um, qui fit ex ductu extremorum 12 scilicet in 6. Quod patet, quia
ille est 144, hic vero 72, modo constat illum esse duplum ad hunc.
q| Tertia proprietas in hac medietate determinatis extremis medi-
us terminus reperitur, si per extremorum coniunctorum numerum
numerus, qui ex differentia extremorum in minimum consurgit,
dividitur, isque, qui ex divisione relinquitur accipiatur, atque mi-
nimo extremo aggregatur, ut determinatis his terminis 6 et 3 si vis
invenire medium harmonicum inter illos, addas extremum extre-
mo, puta 3 ipsis 6, et erunt 9, deinde ducas differentiam inter 6 et
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3 in 3 minimum extremum, | et quia illa differentia est 3, ex ductu
eius in 3 fiunt 9, dividas igitur 9 per 9, et relictum ex divisione erit
unitas, addas igitur unitatem ternario, et aggregatum ex illa unita-
te et ternario est medium harmonicum inter sex et tria, est enim
aggregatum illud quaternarius numerus. Modo 6, 4, 3 proportio-
nantur harmonice. q Et hic adverte, quod quibuscumque duobus
numeris inaequalibus constitutis hac doctrina mediante reperies
medium terminum inter eos, et hoc cum fractione aut sine, inter
4 enim et 3 medium harmonicum est 3 cum tribus septimis. Quo-
modo autem inveniatur medium geometricum partim ex his, quae
dicta sunt, patet, et complete in posterum dicetur.

3. Kapitel des 2. Teils

Capitulum tertium, in quo agitur de quibusdam proportiona-
litatibus et modis arguendi in eis

Sex modos argumentandi proportionabiliter sive in propor-
tionalitatibus, quibus nonumquam et philosophi et calculatores
physici utuntur, ponit Euclides sexto elementorum et recentiores
mathematici post eum. 9 Istarum autem argumentationum prima
dicitur conversa, secunda permutata, tertia coniuncta, quarta disi-
uncta, quinta eversa et sexta aequa. 9 Pro intelligentia primi modi
arguendi advertendum est, quod in proposito antecedens alicuius
proportionis dicitur terminus, qui ad alterum comparatur, et con-
sequens terminus cui aliquis comparatur, ut cum dicitur quatuor
ad duo ille terminus, quatuor est antecedens et duo consequens,
et si dicamus duo ad quatuor, duo dicuntur antecedens et quatuor
consequens. 9§ Isto supposito proportionalitas conversa est, quan-
do ex antecedentibus fiunt consequentia et eocontra. Vel aliter est
proportionalis illatio, in qua ex proportionibus maioris inaequa-
litatis concluduntur proportiones minoris inaequalitatis eis corre-
spondentes, sic arguendo sicut se habet octo ad quatuor, ita duo
ad unum, igitur sicut se habet unum ad duo, ita quatuor ad octo,
et etiam econverso concludendo ex proportionibus minoris inae-
qualitatis proportiones maioris inaequalitatis eis correspondentes.
9| Permutata proportionalitas dicitur, cum ex antecedente secun-
dae proportionis sit consequens primae, et ex consequenti primae
sit antecedens secundae. Vel aliter est dispositis quatuor terminis
geometrice proportionalibus primi ad tertium et secundi ad quar-
tum proportionalis illatio sic arguendo: sicut se habet 8 ad 4, ita
2 ad 1, igitur sicut se habent 8 ad 2, ita 4 ad unum. Et isto modo
arguenendi utitur philosophus in plerisque locis ut in fine secundi
perihermenias, in tertio topi et in primo caeli et mundi in tractatu
de infinito. § Coniuncta proportionalitas est a disiunctis terminis
geomet[r]ice proportionabilibus ad coniunctos proportionalis illa-
tio. Tali modo arguendo sicut se habent 8 ad 4, ita 2 ad 1, igitur si-
cut se habent octo et quatuor ad quatuor, ita duo et unum ad unum.
9 Disiuncta proportionalitas est a coniunctis terminis geometrice
proportionabilibus ad disiunctos proportionalis illatio tali modo
arguendo: sicut se habent 8 et 4 ad 4, ita duo et unum ad unum.
Igitur sicut se habent octo ad quatuor, ita duo ad unum. § Eversa
proportionalitas est a divisis terminis geometrice proportionabili-
bus ad coniunctos ordine converso ad coniunctam proportionalis



